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1. DATOS BASICOS DEL TFG:

Titulo: Familias de semigrupos numéricos
Descripcion general (resumen y metodologia):

Un semigrupo numérico es un conjunto de enteros no negativos que contiene al cero, es cerrado
para la suma, y existe un entero méas grande que no estd en el conjunto. Inicialmente, la
motivacién del estudio de semigrupos numéricos era el estudio de soluciones no negativas de una
ecuacion dioféntica lineal con coeficientes enteros no negativos de la forma:
al-xl+a2-x2+...+an-xn=b, con al, a2,...,an, b =0,

y en concreto averiguar para qué valores del término independiente tenia solucién. Mas adelante,
se descubrié que se podia asociar un semigrupo numérico a determinadas curvas algebraicas, de
tal forma que las propiedades que verifica el semigrupo proporciona informacién sobre la curva, lo
que motivé la busqueda de familias de semigrupos numéricos asociados a estas curvas, entre los
que se encuentran los semigrupos simétricos, pseudo-simétricos, interseccién completa, Arf,
saturados, ...

A parte de las familias anteriores es interesante analizar otras familias caracterizadas por algunas
propiedades comunes, como por ejemplo por el tipo de generadores del semigrupo; los invariantes
del semigrupo (multiplicidad, género, etcétera), la estructura del conjunto de Apéry, ...

Por lo tanto, estudiar diferentes familias de semigrupos numéricos, puede dar lugar a ejemplos, o
contraejemplos, que ayuden a resolver cuestiones todavia abiertas en la teoria de semigrupos
numeéricos.

Las metodologia que se va a seguir durante este trabajo es:

Estudio de la teoria basica de semigrupos numéricos.

Aprender varias formas de presentar un semigrupo numérico.

Enumerar diferentes familias de semigrupos numéricos y estudiar sus propiedades.
Relacionar las familias de semigrupos encontradas con los problemas que propiciaron el
estudio de esas familias.
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Tipologia: Estudio de casos, tedricos o practicos, relacionados con la tematica del Grado.
Objetivos planteados:

Los objetivos matematicos a alcanzar son:

1. Conocer la definicién de semigrupo numérico y sus propiedades.

2. Conocer diferentes formas de presentar un semigrupo numérico.

3. Construir ejemplos de diferentes familias de semigrupos numéricos y estudiar sus
propiedades.

4. Analizar los problemas que propiciaron el estudio de las diferentes familias de semigrupos
numéricos.
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Recomendaciones y orientaciones para el estudiante:

Se recomienda tener conocimientos bdasicos de programaciéon ya que facilita la construcciéon de
ejemplos de semigrupos que satisfagan alguna propiedad de interés.
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