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Titulo del trabajo: Una introduccion a los espacios de proximidad

Tipologia del trabajo (marcar una o varias de las siguientes casillas):

XDComplementario de profundizacion
[ |Divulgacién de las Matematicas

[ IPocencia e innovacién

[ |Herramientas informaticas

[ JIniciacion a la investigacién

Materias del grado relacionadas con el trabajo: Topologia I

Descripcion y resumen de contenidos:

la pasada década de los 50, Efremovic caracterizé axiomaticamente la relacion de proximidad “A
es cercano a B”, para subconjuntos A y B de un conjunto X, siendo una generalizacion natural de
los espacios métricos y los grupos topoldgicos. Definiendo la clausura de un subconjunto A de X
'como el conjunto de todos los puntos de X “cercanos a” A, Efremovic prob6 que se puede
‘introducir una topologia en un espacio de proximidad, obteniendo, de hecho un espacio
completamente regular. Probd, ademas, que todo espacio completamente regular X puede
convertirse en un espacio de proximidad con la ayuda de la funcién de Urysohn. Smirnov
demostr6 que todo espacm completamente regular tiene asociado un espacio de pr0x1m1dad
maximal y uno minimal si y solo si es compacto.

También se pueden considerar aplicaciones de proximidad entre espacios de proximidad que
'conserven la proximidad de conjuntos, que serfan las analogas naturales de las aplicaciones
continuas entre espacios topologicos. De hecho, una aplicacion de proximidad entre espacios de
proximidad es continua respecto de las topologias inducidas. Se dmuestra que el reciproco es
cierto si el espacio de proximidad dominio es equinormal.

El germen de la teoria de espacios de proximidad se debe a Riesz en 1908. En los primeros afios de |



Actividades a desarrollar:

- Definicion de cercania para subconjuntos de un conjunto y de relacion de proximidad
sobre dicho conjunto.

- Introduccion de una topologia en un espacio de proximidad. Ejemplos y propiedades.

- Aplicaciones de proximidad entre espacios de proximidad y relacion con la continuidad de
dichas aplicaciones entre los correspondientes espacios topoldgicos. Delta-
homeomorfismos entre espacios de proximidad.

- Subespacios de proximidad y productos de espacios de proximidad

Objetivos matematicos planteados

Semejanzas y diferencias entre los conceptos de espacio topolégico y espacio de proximidad.

Relacion entre los conceptos de aplicacion continua entre espacios topologicos y aplicacion de
proximidad entre espacios de proximidad.

Comprensién del concepto de invariante de proximidad.

‘Bibliograﬁa para el desarrollo matemdtico de la propuesta:

- S.A. Naimpaly and B.D. Warrack, Proximity spaces, Cambridge Tracts in Mathematics and
Mathematical Physics, No. 59. Csmbridge University Press..1970. '
W.J. Pervin, “Equinormal proximity spaces”, Indag. Math., 26 (1964), 152- 154
Y.M. Smirnov, “On proximity spaces”, Amer. Math. Soc. Transl ., Ser. 2, 38(1952),5-35.
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